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Нехай (𝒯𝑛, 𝑛 ∈ N) — послiдовнiсть випадкових рекурсивних дерев з
афiнним преференцiйним приєднанням з параметром 𝑎 > 0 (напр., [2]), а
(𝑏𝑘, 𝑘 ∈ N) — деяка послiдовнiсть натуральних чисел, яка строго зростає,
причому 𝑏𝑘 > 𝑘 для всiх 𝑘.

Назвемо вершину 𝑘 довговiчним листком, якщо вона була листком при-
наймнi в деревах 𝒯𝑘+1, 𝒯𝑘+2, . . . , 𝒯𝑏𝑘 . Нехай

𝑋𝑘 = 1{вершина 𝑘 є довговiчним листком},
Теорема 1. P(𝑋𝑘 = 1 н.ч.) = 1 (тобто, довговiчних листкiв нескiнченно
багато) тодi й тiльки тодi, коли
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𝑘
𝑏𝑘
)

1
𝑎+1 = ∞. В протилежному

випадку P(𝑋𝑘 = 1 н.ч.) = 0.

Теорема 2. Припустимо, що
(1) 𝑘

𝑏𝑘
→ 0, 𝑘 →∞,

(2)
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Тодi 𝑆𝑛−𝜆𝑛√
𝜆𝑛

𝑑−→ 𝛾 ∼ N(0, 1), 𝑛→∞, де 𝜆𝑛 =
∑︀𝑛
𝑘=1(

𝑘
𝑏𝑘
)

1
𝑎+1 .

Варто зауважити, що випадковi величини 𝑋𝑘 є залежними. Теорему
2 доведено на основi методу Стейна [3] за допомогою побудови size-bias
coupling.
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